Varianta 21

Subiectul 1.

a) De exemplu numerele 1, -1,i au modulul egal cu 1.
b) Distana ciutati este 3v2 .

o (x-1f +(y-1f -25=0.

d) ) PuncteleL, M, N sunt coliniare, deoareceN = 2[1M .
9

r

1,43

f) z=-=+i12
) A=

e Viaseo =

Subiectul I1.

1.

a) detA)=0.
b) randA)=2.

¢) Probabilitateaautati este p =% .

d) g(5)=1.
e x=1.

2.
2
a) Fundia f:R - R, f(x)=x7 are f'(x)=x, OxOR.

1
b) Pentrufunga f:R - R,avem: f(x)=2x, J f(x)dx=1.
0

o f"(x)>0, OxOR, decifungia f este convexpe R.
d) Fundia f:R - R f(x)=2x este strict cresitoare peR .

€) f xe‘ dx=1.

0

Subiectul 111.

a) Se arat prin calcul direct.

b) Se arat prin calcul direct.

c) Se arat prin calcul direct.

d) De exemplu,(12)-(2,3)=(25), iar (23)°(12)=(27), deci (12)-(2,3#(23)(12)

€) se arat usor ci ,o" este lege de compaig pe mufimea G si se folosesc
punctelea), d), b) si c).



f) Se demonstreaprin indudie.
g) Folosind punctul), demonstim de fapté Ja>0, OxOR, OnON", exist

u"=a
u>0, viOR, astfel incat . .
v(1+u+...+u”‘ ):x
u= Q/a >0
Soluia sistemului anterior est X

V= OR’
1+Ya+.. +Ya™

Subiectul 1V.
2

a |, =—.

) 1 3

b) Se arat prin calcul direct.

c) Se folosete principul intéi al indugei matematicai relatia de recuretd de la
punctul b).

d) Se ridia la pitratsi se fac calculele.

€) Dand pe rand luk valorile 4,6, ..., 8 in inegalitatea dird), Tnmutind

inegalittile ohtinute deducem:£ < < WE 2n S

L. <
Jon T 5 " 2n+1 V2n+3

Inmultind inegalitatea precedéntu inegalitatea evideit §= % < \/g
obtinem concluzia.

f) Din e avem,E[-li<|n< /% OnON" si trecand la limit Tn inegalitatea
n n

35

precederitsi folosind criteriul clgtelui, rezuld lim1_ =0.

n- oo
Inl,

g) Avem: IimQ/K= ime" .

n-oo

Logaritmand in dubla inegalitate di), oktinem:

5 3 in2-Linn ni In\/_—lln(2n+3)
In—=<Inl, <In| - 3 2 Thc 2
3J/n 2n+3 n n n

Trecand la limi in inegalitatea precedénd folosind criteriul clgtelui, rezult

imM™ e =g obtinem in final limg/I, = €° =1.

n- oo n n-o




